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Prvi razred – A kategorija

1. Neka su AA0, BB0 i CC0 visine 4ABC, a H ǌegov ortocentar. Ako su M i N sre-
dixta du�i AA0 i CC0, dokazati da taqke M , N , B0 i H le�e na istoj kru�nici.

2. Na�i sve parove realnih brojeva a i b takve da za sve realne brojeve x i y va�i
jednakost

bax+ byc+ bbx+ ayc = (a+ b)bx+ yc.

(Za realan broj t, sa btc oznaqavamo najve�i ceo broj koji nije ve�i od t.)

3. Dokazati da se u pravilnom osmouglu A1A2A3A4A5A6A7A8 dijagonale A1A6, A3A7

i A5A8 seku u jednoj taqki.

4. Na�i sve prirodne brojeve n takve da su n− 4, 2n+ 2 i 4n+ 1 potpuni kubovi.

5. U popularnoj igri ,,Minolovac“ na nekim poǉima table a × b (a, b ∈ N) nalaze
se mine, a na svakom preostalom poǉu je upisan broj ǌemu susednih poǉa na
kojima su mine (pod susednim poǉima podrazumevamo poǉa koja imaju bar jedno
zajedniqko teme). Ispitati da li postoje brojevi a i b i raspored mina na tabli
a× b takvi da taqno 2019 poǉa nemaju minu i da je na svima ǌima upisan broj:

a) 3;

b) 4;

c) 7.

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


