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Pemieme Mupexraum pauynoMm nobuja ce % + 1—15 + 3—15 + é = %, unu kpahe

gLy L, 1 1 1 11 1y 18 4
) 3 3 5 5 7 7 7)) 29 9

Axo je f(x) =vVr+1 n g(xr) =vz—1, ounma je (go f)(24) + (fog) (1) jennaxo:
Pememe Pauynamo majupe obe xommosumuje:
(9o f)(24) = g(f(24)) = 9(V25) = g(5) = V4 =2,

(fog)(1)=f(g(1)) = f(VO) = f(0)=vV1=1.
Onasze je (go f)(24)+ (fog) (1) =2+1=3.
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Axo cy 71 u ro pemema KBaapaTHe jemHaumne r° —r + 1 = 0, ozma je 73 + x5 jemmaxo:

Pemen.e 113 Buerosux dpopmyra mobujamo ma je xy + oo = 1 u xy00 = 1. Hame je

3+l = (21 + 22)® — 323wy — 3122 = (21 + 22)° — 3wywa(x) +a0) =1 -3 = —2.
22 2
Konuko nemobpojuHux pemema uMa HejeTHAYNHA % >07
x x

Pememe Uspas y 6pojuony 2 — 2x + 2 > 0 3a CBAKO peaiHO T, jep je MUCKPUMUHAHTA,
D=V —-4dac=4-8=-4<0uma=1>0. Jlame je 22 +4x > 0 3a z € (—o0, —4]U[0, +0). Karo ce
OBaj M3pa3 HAJA3U Y WUMEHMOIY, TO He YKBydyjemo Tauke —4 u 0, jep je Tama 22 +4x = 0. IIpema
TOME, CKYII CBUX PEAJIHUX pEINIeHha OBe HejeqHAUUHEe je CKYI

(—OO, _4) U (07 +OO) )
Uy HmeMy ce Hajsa3u OECKOHAYHO MHOTO Ieaux Opojesa.

Axo je y reoMeTpujckoM HU3Y 30Up IPBOr U APYTOr wiaHa jeaHak 4, a 36up YeTBPTOT U METOT
uinana jemHak 108, oHma je cemMu YJaH OBOT HU3A jeTHAK:

Pemieme 13 narux ycnosa no6uja ce cucTeM jenHaumua

—_

a 4+ aiq = 4 ai(l+q) = 4 ai(l+q) = 4 ap =
a® + agt = 108 T aiP(ltq) = 108 f = 21 g = 3.

Ognasne mobujamo ar = a1q® = 35 = 729.
30up peumema jennaunue 9% — 123" 427 =0 jenuak je:

Pemmen.e Ysobemenm cmene 3% = t, rae je t > 0, nobujmo kBagpaTHy jemuaunny t2—12t4+27 = 0.
O06a pemema KBagpaTHe jemHaunte t1 = 3 u to = 9 3amoBossaBajy yciaos t > 0. Crora he monasua
E€KCTIOHEHIIMjaJTHA jeJHAUNHA UMATU ABA Pelemna £1 = 1 u To = 2, ma je TpaykeHu 30up

1+ a2 =3.

Ha Csercrkom npBencTBy y ¢yabany 32 ekute monemene ¢y y 8 rpymna on no 4 ekure. Y TpBOM
KPYyTy CBaka €KHuIa WIpa IPOTUB CBAKEe €KWIle M3 CBOje rpyne. YKymaH Opoj OOUIpDaHMX yTaKMULA
y IPBOM KPYTy jeITHaK je:

Pemieme losomHo je 6poj oqurpanux yTakMuIa y jeJHOj CPYIN IOMHOKUTY ca 6pojeM Ipyma.
Kako rpyma mma 4 tuma, y cBaKOM OZ 3 KOJIa UIPAjy Ce IO 2 yTaKMUIE, Ia je OpOj OAMrpaHux
yrakMuna y jensoj rpynu 3 -2 = 6. Kako nmocroju 8 rpymna, Tpaskenu 0poj jemHax je 8- 6 = 48.



m Honurom P(z) = a2t + az® + b nemus je momuuomom Q(z) = 22 + 1. Ocratak npu nememy
nonunoma P(z) monunomom x + 1 jenmak je:

Pememe Karo nomusom Q(z) = (z —i)(z +14) nenm nommuom P(x) mo Besyosoj Teopemu mMopa
6uru P(i) =0, Tj.

i*+ai®+b=0 < 1-ai+b=0 < 14+b=0 A —a=0 < b=-1 A a=0.
3amenoM nobujeHux BpemHocTu y mosuaoMm P(z) mobujamo na je
P(x) =a2* 1.

Capma jom jemHoMm mpuMeHUMO Be3yoBy TeopeMy Koja Kaske na je OCTATaK NMPU AEJbEHY MOJMHOMA
p(z) momuroMoM x — a jemnak P(«). Ilpema Tome, TpamKeHM OCTATAK jeNHAK je

P(-1)=(-1)*-1=0.

3amartak ce MOKe PENIUTU U HEMOCPEMHNM AejbereM mosanHoMmMa P(r) monmmHoMoM (Q(x) Tako mTo
u3jeqHavnMo nobujeru ocrarak ca 0.

Axo je z =x +iy (z,y € R,i> = —1), npousso pemema jemnaumne |z| +iz =z +2—1i je:
Pemieme Axo je z = x + iy, u3 maTtux ycioBa A00UjaMO jeqHAUUHY
2+ iz —iy) =r4iy+2—i <= Vet +ytiz=x+2+i(y—1).
Ako uzjemHAUMMO peasiHe U UMarMHApPHE nesoBe nobulie ce cucTeM jeaHavuHa

Vai+y? + oy o= 2+2 | ValH@+1)? + ztl = 242 22% + 22 =0
Y

x = y—1 = z+1 y=xz+1.

OmaBrme je x = 0wmy =1wmm = —1uy = 0. Iakie, mocroje nBa KOMIJIEKCHA Opoja KOju
3a0BOJbABAjY TMOJIA3HY jeTHAYUUHY U TO:

271=04+1-2=12, 20=—-14+0-1=-1.
TpaskeHu TpPOU3BOJ pelIeHma jeTHaK je 21 - 29 = —1i .
Jennauuna kpyskaune k koja nomupyje z-ocy u umju je nearap rauka (0,1) raacu:

Pemenm.e a 6u mamucamu jenHauMHy KPYyKHUIE TOTPeOHE Cy HAM KOODIAWHATE IIEHTPA U HEH
nosynpevnuk. VI3 yciosa na kpyskHuna ca nentpom y taurn (0,1) mommpyje x-ocy, HamasuMo xa
je r =1. TpaskeHa jemgHauuHa IIacH:

(x—02+@y—1)2=1 = 22 +y*=2y.
36up pemema jemmaumne 2cos?x + 3sinz = 0 ma unrTepsaay (0,27) jenHax je:

Pememe VckopuctuMo 0CHOBHEM TPUTOHOMETDH]CKE MACHTUT sin’ & +cos® 2 = 1, ma jexnaunna,
mocraje:

2(1 —sin?2) + 3sinz =0 <= 2sin’r —3sine +2=0 <= 2> -3t-2=0 A —-1<t<1.

Pemema kBanparne jemmauuse cy t1 = —1/2 u to = 2. Ilpyro pememe eIMMUHALNIEMO jep HE
npunazna cermenty [—1,1], omrOCHO jemmaumna sinz = 2 mema pemema. Crora je mara jermHaumna
€KBUBAJIEHTHA Ca jeTHAYMHOM

1
sin:c:—§ @}z:—%—FZlm \% a:z’%T—FZIm, kelZ.

Jenuna pemema osor obauka Ha (0,27) cy x1 = %’r u To = HT”, U BUXOB 30up jemHak je 3.



Pememe nejennaumue 2z +4 < x — 2 je crym:

Pememe CranmgapJHUM TOCTYIKOM 32 PEIlaBame KOPeHe HejelHAurHe TOOUjaMo:

V2r+4d<z—-2 < 20+4>0 A 2>2 A 22+4< (z—2)>
= r>-2ANr>2AN20+4<2?—4dat4
= r>2 AN 22—6x<0
= x>2 N x€(—00,0)U(6,+00)
<= z € (6,+00).

Koauutuk mMarvaHapHOr U peayiHOT AeJsia KOMIJIEKCHOT Opoja (1 — 2\/3) o jemHak je:
Pemieme Ipumerumo Hajope na je
(1—-iv3) =1-3iv3+3(iv3)* — (iV3)> =1 - 3ivV3 -9+ 3iV3 = -8 = —2%,
¥ UCKOPUCTUMO OBY OCOOMHY 3a padyHame cTemesa. Vmamo:
(1-v3) o (1-v3) = (a- i\/§)3)672 (1- i\/§)2
— (—8)72. (1 YN 3) = 8572(_2 _ 2i1/3)
= —22017(1 4 §\/3).

3-672+4-2

22017 3 pvarmmapan —22017/3, ma je TpaskeHMEM KOTMYHUEK jeqHAK \/3 .

Peannu neo jemmak je —
Y jemHaKOKpaku Tpames3 Oy:KUHE Kpaka b ynoucaH je Kpyr mnpeunuka 4cm. Ako cy a u b
OCHOBUIIE Tparesa, OHaa je a - b jenHako:

Pemieme Hexka cy a u b ocHOBUIE Tpamesa u Heka je a > b. Kako je y Tpames ymmca KpyT,
panu ce O TAHT'E€HTHOM YEeTBOPOYIJY, IIa Cy 30MpOBM HACIPAMHUX CTPaHUIA jenHaku, Tj a+b = 10.
Ca mpyre crpane, u3 [luraropune teopeme mobuja ce

a—b\> 9 9
5 =5"-4°" — a—-b=6.

Cana ce u3 cucrema jenuauuna a +b =10, a —b =6, nobujaa=8u b=2, na jea-b=16.

Axo je m majuama, a M majseha Bpemmoct ¢pymxmuaje f(r) = —z* 4 2z — 2 Ha cermenty [0, 3],
ouma je m- M jemHako:

Pemenme Y nurany je xBagparna ¢ymrmaja z — f(r) Koja JOKAJIHM MAKCUMyM NOCTUEKE Y
cBOM TeMeHy. Kako je —% =1, to je f(1) = —1. Bpeamnoctu Ha KpajeBUMa OICEYKA jeIHAKE CY
f(0)=—-2wu f(3) = —5. Ha raj mauun, nobuja ce n=-5u M =—-1, najem-M =5.

IIpoussox pemema jensaumse =+ 2-|r — 4| =7 jenHaxk je:

. 4—z x<4 . .
Pememe Kaxo je |z — 4| = A W IaTa jeqHAUYMHA j€ eKBUBAJICHTHA CAa:
T — x>

(x+2d—2)=TANzx<4) V 4+2r-4)=TNzx>4) < =1V z=5.

IIpousBon pemema jenHaunse jenHak je b .



BOLIHa CTpaHa IIPpAaBUJJIHE YE€TBOPOCTPpaHE MUpaMMAE I'Padl Ca OCHOBUIOM IIMPpaMBAEC yrao O
60°. Ako je oysKuHA BUCHHE OUpAMUIE jemHAKA /3, OHZA je H-eHA 3aIpPEMUHA jeTHAKA:

Pemenme Oszmaumvo ca a CTPAHUMIly KBAJIpaTa y OCHOBM mupaMmuae. Kako je mara BucuHA

. . 2
mupamune H = /3, 1o je 3ampemuua jemaaka V = % = ‘lg—ﬁ Crpanuiy a moxkemo Hahu ako

YOUMMO MOIPEYHU MPECEK NMMPaMUAE U PABHU KOja CaAPKU BPX MUPAMUIE U CPEIUIITA HACIPAMHUX
CTpaHUIA KBaAPAaTa y OCHOBU. Y NPECEKy ce No0uja jeTHAKOKPAKU TPOYrao Ha CIIUIU

™ \/3 4
tgg_a—/z — \/5—% — q=2 = V—§\/§.

a/2

TaurenTa mapabore y = 4 — x? mapauenna je mpasoj y = 4x. Axo je jenHaumma TaHreHTE
y = kx +n, ouga je 3k —n jemHako:

Pemenme Kako je mpema ycinoBy 3amaTka TaHreHTa ¢ mapaJeiHa QaTOj MPaBOj, KOE(PUIAjeHT
npasa k; = 4, ma TaHreHTa mMa jemHaumHy t @y = 4x + n, raoe n tpeba ompemutu. Tamrenra
nomupyje nmapaboiy y jeaHOj TAUKMU Ia jeTHAYUMHA

4—z?=do+n < 2>+4x4+n—-4=0

UMa jeIUHCTBEHO pereme. Jlakiae, AUCKPUMUHAHTA KBAAPATHE jeAHAYNHE jeTHAKA je HYId, Tj.
16 — 4(n — 4) = 0, omakne manaszumo na je n=38. Crora je 3k—n=12—-8=4.

Pemieme 3amumummo majupe HejeqHAUMHY Y HOTOIHUjEM OOJIHUKY.

2sinx —2cosx < 4sinxcosx —1 <= 2sinx —2cosx —4sinxcosx+1 <0
<= 2sinz(l —2cosz)+1—2cosx <0
< (2sinz+1)(1 —2cosz) <0.

Tpeba ompenuTtu 3Hak u3pasa y 3arpaiama Ha uHTepBady (—m,7). Ha oBoMm mHTepBasy Baxkuhe

: 1 5 ™ : 1 T T :
sinz < —5 3ax € (—%,—F), OOk je cosx > 5 3a x € (—%,%). Crora je 3mak m3pasa mat caemehiom
TabIuIoM:
9 sing 4 1 P R e e e s e e
—m —57/6 —7/6 7T
| - Ycosy FEttrtr———-—— —++++++++
-7 —m/3 /3 ﬂ
: +4+-———F++-———— ++++++++
(2sinz + 1)(1 — 2cosx) — — # {
—m —57/6 —7w/3 —7/6 w/3 TF

OgnaBne BUAMMO Ia je peliemhe TPUTOHOMETPUjCKe HejeIHAUNHE CKYII (—%’T, —g) U (—%, %) .



Pememe norapuramcke HejenHaumue log,» (\/ 22 —1-— 1) <0 je crym:

Pemenm.e Hajnpe mposepasamo kama je HejemmakocT meduwHnmcana. 3Hajyhwm ma je ¢pyHkmmja
x +— log, r mepumrucana ako je x > 0 u ako 3a OCHOBY JjorapurMma Baxu o > 0, a # 1, kao u na
IIOTKOPEHU M3pa3 Mopa OWTUM HeHeraTwBaH, nqobujamo cienehe yciaose:
P2>S0N2A1I A2 —1>20A Va2 —1-1>0 <= 240 Az# £l Az —-1>1
= rx#0ANT#EL A 22-2>0
— |z| > V2 <= z € (—00,—V2) U (V2,+0).

jeIHa4YnHa OaKjIe MMa CMUCIT Taga j HOBa JIOTAPUTM IaKIe j
Hejenna a Jakje ac Ca3ax>\/§,a aza je OoCHOBa JIora a 22 > 2, omakie je

norapuramcka ¢yurmuja pacryha. Crora je, mon ycmosoMm |z| > V2, HejemHAUMHA €KBUBAJIEHTHA
ca:

logmg(\/ﬁ—l)<0 = V2 _1-1<1A 2| >V2
= Va2 -1<2 A |z > V2
— 22<5 A |z| > V2
= |z| < V5 A |z| > V2
> z€(—Vh,—V2)U(V2,V5).



