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Tre�i razred – A kategorija

1. Na�i sve funkcije f : R→ R takve da za sve x, y ∈ R va�i

f(f(xy)) = |x|f(y) + 3f(xy).

2. Neka je I centar kru�nice upisane u 4ABC, AB < AC. Prava AI ponovo seqe
ǌegovu opisanu kru�nicu u taqki D. Kru�nica opisana oko 4CDI ponovo seqe
pravu BI u taqki K. Dokazati: BK = CK.

3. Dat je trougao qije su du�ine stranica prirodni brojevi i qija je povrxina
prirodan broj. Jedna od ǌegovih stranica je aritmetiqka sredina druge dve, a
zbir najkra�e stranice i povrxine je jednak zbiru preostale dve stranice. Na�i
du�ine ǌegovih stranica i ǌegovu povrxinu.

4. Data je tabla (2n + 1) × (2n + 1) u qijem se �oxku nalazi pauk. Pauk u jednom
potezu mo�e da se pomeri jedno ili dva poǉa vertikalno ili dijagonalno, ili
jedno poǉe horizontalno. Koliko najmaǌe poteza je potrebno pauku da obi�e sva
poǉa na tabli? (Smatramo da poǉe na kom pauk stoji na poqetku, kao i poǉe na
koje stigne na kraju, jesu poǉa koja je obixao; tako�e, ukoliko pauk odigra potez
u kom se pomeri za dva poǉa, smatramo da pauk jeste obixao i poǉe izme�u ǌih.)

5. Primitivnom Pitagorinom trojkom nazivamo ure�enu trojku prirodnih brojeva
(a, b, c), uzajamno prostih po parovima, za koje va�i a2 + b2 = c2.

a) Dokazati da se nijedna primitivna Pitagorina trojka ne mo�e zapisati ko-
riste�i samo dve razliqite cifre.

b) Dokazati da se beskonaqno mnogo primitivnih Pitagorinih trojki mo�e za-
pisati pomo�u cifara 0, 1 i 5.

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


