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Prvi razred – A kategorija

1. Za prirodan broj n, neka je f(n) broj napisan istim ciframa ali obratnim re-
dosledom (tj. zdesna nalevo) ako n nije deǉiv sa 10, a inaqe definixemo f(n) = 0.
(Na primer, f(123) = 321 i f(30) = 0.)

a) Ako va�i n = 3f(n), dokazati da je n deǉiv sa 27.

b) Ako va�i n = 2f(n), dokazati da je n deǉiv sa 9.

2. Neka je taqka K sredixte stranice CD pravougaonika ABCD. Prave BK i AC
su ortogonalne i seku se u taqki H, a taqka G je podno�je normale iz D na AC.
Dokazati:

a) ]ACB = ]DHA;

b) GH =
1
3
AC.

3. Matematiqka komisija se sastoji od 2n qlanova, n > 3. Poznato je da je svaki
qlan komisije u sva�i s taqno jednim drugim qlanom komisije (ova relacija je
simetriqna). Na koliko naqina je mogu�e podeliti komisiju u tri odbora: jedan
za sastavǉaǌe zadataka, jedan za oceǌivaǌe zadataka i jedan za organizaciju ta-
kmiqeǌa, tako da svaki odbor ima bar dva qlana i da nikoja dva qlana komisije
koja su u sva�i ne budu u istom odboru?

4. Sat ima tri kazaǉke koje se sve okre�u ravnomernom brzinom. Sekundna kazaǉka
napravi krug za jedan minut, minutna za jedan sat, a satna za 12 sati. U pono� su
sve kazaǉke u istoj poziciji. Koliko �e puta u periodu od 24 qasa od tada jedna
kazaǉka sa svakom od druge dve zaklapati ugao od 30◦?

5. Baron Minhauzen �ivi u zemǉi Z u kojoj postoji 2018 gradova i neki gradovi
su povezani putevima (putevima je mogu�e kretati se u oba smera). Baron je
ustanovio da postoji grad A iz kog mo�emo krenuti na putovaǌe, na kraju tog
putovaǌa se vratiti u grad A, a da tokom putovaǌa pro�emo svim putevima u toj
zemǉi taqno jednom. On tvrdi da iz te qiǌenice sledi da za bilo koja dva puta
p i r koja idu iz istog grada postoji putovaǌe iz nekog grada B na kraju kog
se vra�amo u grad B, tokom putovaǌa prolazimo svim putevima taqno jednom, i
pritom putevima p i r prolazimo neposredno jednim za drugim. Da li je on pravu
ili po obiqaju la�e?

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


