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Qetvrti razred – A kategorija

1. Za realne brojeve x, y ∈ [e−3, e] dokazati nejednakost∣∣∣∣ln xx

yy

∣∣∣∣ 6 2|x− y|.

2. Ako je a paran broj, dokazati da

(a+ 1)2017 | a(a+1)2016 + 1.

3. Na svakoj od n pozicija u sali za fiziqko stoji po jedan uqenik. Sa pozicije P1

mo�e se sigurno dodati lopta na poziciju P2 ako se u krugu sa preqnikom P1P2

ne nalazi nijedna od ostalih pozicija. Neka su Ivica i Marica dvoje uqenika
u sali, i neka se lopta inicijalno nalazi kod Ivice. Dokazati da, na kojim
se god oni pozicijama nalazili, postoji niz sigurnih dodavaǌa kojim se mo�e
proslediti lopta od Ivice do Marice.

4. Neka je R+ skup svih pozitivnih realnih brojeva. Na�i sve funkcije f : R+ → R+

takve da va�i

f
(
x+ f(y) + f(f(z))

)
= yf

(
1 + f(f(y))(x+ z)

)
za sve x, y, z ∈ R+.

5. Dat je oxtrougli 4ABC. Neka je D presek simetrale ]A i stranice BC, a E
presek simetrale ]B i stranice AC. Neka su D0 i E0 ortogonalne projekcije
taqaka D i E, redom, na stranicu AB. Oznaqimo sa A1 taqku osnosimetriqnu
taqki A u odnosu na pravu CE0, a sa B1 taqku osnosimetriqnu taqki B u odnosu
na pravu CD0. Dokazati da 4AA1C i 4BB1C nemaju zajedniqkih taqaka osim
taqke C.
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