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Drugi razred – A kategorija

1. U uoqenom qetvorouglu sve stranice su du�ine maǌe od 20. Dokazati da za bilo
koju taqku unutar tog qetvorougla postoji neko ǌegovo teme koje je od date taqke
na udaǉenosti maǌoj od 15.

2. Dva igraqa, A i B, igraju slede�u igru. Data je tabla 3 × n koja je na poqetku
igre prazna. Igraqi naizmeniqno odabiraju po jedno prazno poǉe i oznaqavaju
odabrano poǉe slovom X, uz uslov da svako poǉe na rubu table, oznaqeno ili
neoznaqeno, mo�e biti sused najvixe jednom oznaqenom poǉu (susedna poǉa su
ona poǉa koja imaju zajedniqku stranicu). Pobednik je onaj igraq posle qijeg
poteza naredni igraq vixe ne mo�e odigrati potez. Igraq A igra prvi. Za koje
n igraq A ima pobedniqku strategiju, a za koje n ima igraq B?

3. Odrediti sve trojke prirodnih brojeva (x, y, z) za koje va�i

2x − 2y = 2016z.

4. Na�i sve parove pozitivnih realnih brojeva a i b za koje va�i

(1 + a)(8 + b)(a+ b) = 27ab.

5. Kru�nica upisana u 4ABC u kom va�i AB < AC dodiruje stranice BC, CA i
AB u taqkama D, E i F , redom. Simetrala ]BAC seqe prave DE i DF u taqkama
M i N , redom. Neka je K podno�je visine iz temena A. Dokazati da je D centar
upisane kru�nice u 4MNK.

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


