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Prvi razred – A kategorija

1. Neka su A, B i C konaqni skupovi za koje va�i

|A4C|+ |B4C| = |A4B|.

Dokazati da tada va�i
A ∩B ⊆ C ⊆ A ∪B.

(Za skupove X i Y oznaqili smo X4Y = (X\Y )∪(Y \X), xto se naziva simetriqna
razlika skupova X i Y .)

2. U vrstu je pore�ano 2016 stolica. Na koliko naqina je mogu�e obojiti svaku
stolicu crvenom ili plavom bojom na takav naqin da broj parova susednih stolica
koje imaju istu boju bude paran?

3. Dat je 4ABC. Na stranici AB su odabrane taqke C1 i C2 takve da va�i

AC1 =
2015
3015

AB i AC2 =
2015
3014

AB,

na stranici BC taqke A1 i A2 takve da va�i

BA1 =
1007
2015

BC i BA2 =
1008
2015

BC,

a na stranici AC taqke B1 i B2 takve da va�i

AB1 =
2015
3031

AC i AB2 =
2015
3030

AC.

Prava AA1 seqe prave B1C1 i B2C2 redom u taqkama M i N , a prava AA2 seqe
B1C1 i B2C2 redom u taqkama Q i P . Dokazati da se te�ixte 4ABC nalazi unutar
qetvorougla MNPQ.

4. Odrediti najve�u mogu�u du�inu rastu�eg niza a1, a2, a3 . . . prostih brojeva, uz
uslov da razlika svaka dva uzastopna qlana tog niza iznosi 2 ili 4.

5. Neka je ABCDE konveksan petougao qije su sve stranice jednake du�ine. Ako se
dve dijagonale tog petougla seku pod uglom od 60◦, dokazati da su dve ǌegove
stranice paralelne.

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


