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Qetvrti razred – A kategorija

Dat je prirodan broj n. Neka su x1 > x2 > · · · > xn > 0 realni brojevi koji1.
zadovoǉavaju jednakosti

x1 + x2 + · · ·+ xn = 1

i
x2

1 + x2
2 + · · ·+ x2

n = x1.

Odrediti sve mogu�e vrednosti broja x1.

Na�i maksimalan proizvod prirodnih brojeva qiji je zbir jednak 2013.2.

U kvadrat ABCD upisana je kru�nica k. Za svaku taqku T kru�nice k, neka su3.
αT i βT uglovi pod kojima se vide dijagonale AC i BD kvadrata. Dokazati da za
svako T ∈ k va�i tg2 αT + tg2 βT = 8.

Neka je a0 proizvoǉna cifra. Za n ∈ N0, neka an+1 predstavǉa cifru jedinica4.
broja 20a0 + 21a1 + · · ·+ 2nan. Dokazati da je niz (an)∞n=0 periodiqan poqev od nekog
qlana.

Merlin, pomo�nik kraǉa Artura, ustanovio je da postoji 2013 vitezova okruglog5.
stola, i da pritom svaki od ǌih ima taqno dva neprijateǉa me�u ostalim vite-
zovima. Merlin je daǉe utvrdio da svi vitezovi mogu sesti za okrugli sto na takav
naqin da izme�u svaka dva neprijateǉa sede taqno 182 druga viteza. Znaju�i da je
mogu� ovakav raspored za okruglim stolom, odrediti na koliko naqina mo�e biti
odabrana grupa vitezova (grupu qini bar 1 vitez) u kojoj nikoja dva viteza nisu
u neprijateǉskim odnosima.

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


