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Prvi razred – A kategorija

Na dijagonali AC romba ABCD izabrana je proizvoǉna taqka1.
E razliqita od A i C. Neka su N i M taqke pravih AB i BC,
redom, takve da je AE = NE i CE = ME, a K preseqna taqka
pravih AM i CN . Dokazati da taqke K,E i D pripadaju jednoj
pravoj.

Prirodni brojevi a, b i c su takvi da su brojevi2.
p = bc + a, q = ab + c i r = ca + b

prosti. Dokazati da su dva od brojeva p, q, r me�usobno jednaki.

Dokazati da za neparan ceo broj q jednaqina x3 +3x+ q = 0 nema3.
celobrojnih rexeǌa.

Na koliko naqina mo�emo rasporediti m razliqitih ptica u4.
n razliqitih kaveza tako da svaki kavez sadr�i bar jednu, ali
najvixe dve ptice?

Komarac se nalazi u doǌem levom uglu pravougaone tablice5.
formata 2003×2004. Komarac leti iznad ove tablice na slede�i
naqin: kada poleti iz nekog poǉa i preleti 99 poǉa, on sleti na
100-to da se odmori (linija kojom se komarac kre�e ne mora da
bude prava linija, mo�e biti i izlomǉena i sme da seqe samu
sebe, ali svaki ”korak” komarca mora biti paralelan ivicama
tablice). Zatim komarac ponovo pole�e sa tog poǉa, prele�e
preko 99 poǉa i sle�e na 100-to... Da li komarac mo�e sleteti
u gorǌi desni ugao?

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


